Ime in priimek: Vpisna stevilka:
1. IZPIT, LINEARNA ALGEBRA, TEORETICNI DEL
3. junij 2022

(Na teoreti¢nem delu je 9 nalog, ki so skupaj vredne 100 tock.)

1. (10 tock) Naj bodo i, 7, € R* in oznac¢imo s - skalarni produkt vektorjev. Ali velja enakost
(it - V)W = (V- W)?

Ce da, dokazite enakost. Ce ne, poié¢ite protiprimer.

2. (10 tock) Najbo U =L {[1 1 1]T} vektorski podprostor v R3.

A. Napisite primer enotskega vektorjaiz U.  B. Zapisite enacbo, ki dolo¢a U+.

3. (10 tock) Naj bosta A, B € R¥. Ali je mnoZica
U={XeR®: AX+X = B%)

vektorski podprostor v R3?




4. (10 tock) Pokazite, da za kvadratno matriko A velja dim N (A) = dim N (AT).

5. (10 tock) Ali za matriko A € R**4 obstajata taksni realni stevili a in g, da velja
det(2AATA) = a(det A)P?

Ce da, ju dolocite. Ce ne, utemeljite, zakaj ne.

6. (20 tock) Naj za 1 x n matriko Q velja QTQ =1I.

A. Dolocite vse mozne vrednosti determi-  B. Dolocite vse mozZne vrednosti ranga ma-
nante matrike Q. trike Q.




7. (10 tock) Naj za matriko A € R¥3 velja

1

—

Ai=17 Ai=—iin Ak = 2k.

~

Zapisite vse lastne vrednosti matrike A2

8. (10 tock) Naj bo A 5 x 5 matrika z dvema razlicnima lastnima vrednostima 2 in 4. Naj bo
dimenzija lastnega podprostora pri lastni vrednosti 2 enaka 3. ZapiSite vse moznosti karak-
teristicnega polinoma matrike A.

9. (10 tock) Naj bo 1 x n obrnljiva matrika A diagonalizabilna. Pokazite, da je tudi A~! diagona-
lizabilna.




